
! 物理·"# 卷（$%%& 年）’ 期! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ())*：++,,,- ,./0- 12- 23

研究快讯

球面上皱褶花样的演化!
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摘! 要! ! 文章从理论和实验两方面研究了通过控制柔性衬底的曲率来调控球面上应力诱导之皱褶花样的可行
性-研究以 89内核 : ;0<$ 壳层微结构为对象-结果表明，当球形衬底的曲率较小且应力刚超过临界值时，皱褶花样
为三角铺排的凹痕结构；而当应力进一步增大和 :或衬底的半径增大时，则出现迷宫形的花样-皱褶的周期长度和
临界屈曲应力都随衬底半径的增大而增大-此方向上的研究对于理解大自然中许多花样（比如花叶序与皱纹）的产
生和演化具有重要的意义-
关键词! ! 应力，屈曲模式，几何效应
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4）! 此现象涉及的英文词汇包括 ,Q03P/D（(，-&，-,），L.2P/D（(，-&，-,）和它们的动名词形式 ,Q03P/039，L.2P/039- WQ03P/D 一般地被翻译成皱

褶、皱纹，而 X.2P/D，特别是动词形式包含屈服（M0D/S）的意思，因此更多地被强调应力增加超过某个临界值时材料结构失稳的过程与结果，

汉译为屈曲，比较贴切但是拗口- 相应地，材料屈服后形成的 L.2P/039 O@SDK被译为屈曲模式- 本文尽量照顾中文的可读性，读者请记住

这里“皱褶”、“屈曲模式”被用来讨论同一现象就行了———作者注

! ! 压应力超过一定值时，柔性衬底上的表皮会出
现皱褶（,Q03P/039，L.2P/039）4），这种现象非常普遍，
以典型的中老年面部形貌为例，人体皮肤随着年龄

的增长或因环境导致真皮层水分的流失，就会出现

的皱纹-从本质上说，类似的自然现象大都可用以下
的简化模型来描述：设想一个柔性软衬底上附着一
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层较硬薄膜的两层结构，开始时两者处于平衡状态&
随着条件的改变（如温度、成分或结构等），界面处

会出现应力的积聚；当应力大于某个临界值时，将会

出现结构失稳而形成一定的皱褶花样& 对这种现象
进行深入的科学研究，其结果在材料科学、大面积微

纳米结构组装和整容外科等领域都具有重要的应用

前景［4—3］& 56%78,等人［9］在约 441:的温度下在弹
性光刻胶衬底上生长一层约 91,;厚的 <’ 薄膜&在
冷却过程中，由于两者的热膨胀系数存在较大的差

异，在金属膜中形成等轴压应力条件&当温度低于一
定值时，就出现了皱褶花样&通过在衬底上预制一些
图案，则可以通过钉扎获得不同的有序结构&相同的
现象也可利用其他手段（如氧化［=］及衬底表面改性

等［/］）在薄膜中诱导出大的应力而实现&
人们针对皱褶花样的形成机理以及如何通过调

控来实现有序的皱褶花样，进行了大量的理论和实

验研究工作&在理论研究方面，>*!*78?*, 等人发现
当表面非常平整时，有利于出现锯齿形、迷宫形或鱼

骨状花样［2］，@!8, 等人通过比较不同的皱褶模式，
得出在等轴压应力作用下，鱼骨状皱褶花样是系统

的能量最小状态［A，41］；而迷宫形的皱褶花样与应力

的各向异性有关［40—43］&这就为通过控制应力的方向
来实现对皱褶花样的控制提供了一条有效的途

径［41］&对此已有普遍的皱褶理论加以描述［49，4=］& 在
实验研究方面，继 56%78, 等人［9］在 B*"’C8 上的开
创性工作，已出现很多通过改变膜的形成方式［=，/］

或控制皱褶的位置等来实现皱褶花样控制的研究报

道［44］&研究表明，这种图案的分布规律除与应力的
具体分布和材料的基本力学性能有关外，还与材料

体系的几何形状等因素有关，而几何条件是在实际

应用过程中相对较易调控的因素&
以上研究大都局限在平面的范畴，而对衬底曲

率的影响还没有涉及& 自然界中常见的皱褶实际上

更多地是发生在曲面上的，如人类的面部皱纹是曲

面上的屈曲模式，额头和眼角部分的皱纹有明显的

结构上的区别&虽然研究者已经认识到曲率对薄壳
层结构的皱褶非常敏感［4/，42］，但对于薄膜弯曲表面

（不分层）自发皱褶的机制还没有进行过研究& 另
外，一个闭合的表面（球面是特例）与具有边界的自

由表面其拓扑性质完全不同，前者的亏格数为 1，而
后者的亏格数为 4&因此，在球面上的皱褶行为显然
会受到更强的几何限制，会表现出与平面完全不同

的皱褶模式& 我们（李超荣与曹则贤）在前期研究
中［4A，04］在球形的 <D 内核 E F)G0 壳结构中经由自组

装获得了三角点阵花样，在有一定锥度的曲面上获

得了四组具有左右两种手性的 H)I6,*++)螺旋花样，
是世界上第一次在微观尺度上获得这样的隐含自然

奥秘的花样&研究结果得到了来自材料科学、生物学
等领域国际同行的广泛关注&但是，相关的一些重要
问题，如衬底的曲率以及膜的厚度对结果影响等，还

没有或难以从实验上给出规律性的认识& 对曲面上
的应力屈曲模式发生规律的认识有助于理解植物中

花托上花样的形成、胶体团簇的聚集（球面结晶学

这一学科的雏形已现）以及液滴（金属或氦）的结晶

过程，这些问题都涉及能量最小化构型与支撑体的

几何关系&
设柔性球形衬底的半径为 !，杨氏模量为 "J，泊

松比为 !J；在其上有一层厚度为 #，杨氏模量为 "，
泊松比为 ! 的均匀刚性薄膜，在制备和冷却过程中，
内核 E壳层结构的完整性始终得以保持&两者的热膨
胀系数分别为 "和 "J，且 "J K "& 在此，只有 ! 和 #
为几何参数，其他皆为材料的物理性能参数&当温度
降低了 !$时，衬底的收缩使得在界面上产生了一
个径向的压力&由径向压力的连续性以及产生的圆
周方向的应变，可推导出薄膜所受的压应力为

#L %
""J（.!

. & .!0# & .!#0 & #.）（"J ’ "）!$
."J!

.（4 ’ !）& "J（4 & !）（.!0# & .!#0 & #.）& 0"#（4 ’ 0!J）（.!
0 & .!# & #0）

， （4）

当 ! ( #")，（4）式可化为人们熟知的平面半无限
衬底情形的关系式［A］：

#L（! ( #" )）# #) % "
4 ’ !
（"J ’ "）!$*（0）

根据对应的实验所采用的 <D 内核 E F)G0 壳层体系，

模型参数确定为 " M /9NO*，" M 1& 4/，" M 1& 39 P
41 Q= E R，"J M 09NO*，!J M 1& ./ ，"J M 449 P 41 Q= E R
以及 # M 491,;& 由（4），（0）式，#L E #S随 ! ( # 的增
大而非线性地增大，而当 ( ! ( # 超过约 91 时，#L E #S

趋近于 4，从而对衬底曲率的变化变得不敏感&
数值模拟计算采用有限元方法［00］&在以上给定

的几何及物性参数条件下，研究了 <D 内核 E F)G0 壳

层体系的屈曲行为随 ! 和 !$ 的变化& 为与解析解
一致，在数值模拟过程中，我们假设系统具有理想的

热导且温度始终均匀分布& 所有物性参数在计算涉
及的温度范围内保持不变［0.］&由数值计算给出的屈
曲发生前体系内的应力与（4）式符合很好，表明所
采用的数值方法是适宜的&
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通过量纲分析，归一化后的衬底半径（! " #）是
数值计算过程中唯一的几何控制因素- 有限元计算
过程中，只要 ! " # 保持不变，也可把 # 作为变量，计
算所得到的结果一致-由（4）式可知，当温度 !$ 持
续变化时，应力将持续增大，一直增大到薄膜开始产

生皱褶的临界应力 !2，此时应力因皱褶的发生而得

到部分弛豫-进一步增大 !$，皱褶花样的幅度将增
大，使总的应变能最小- 在材料参数确定的条件下，
可以给出随归一化后的衬底半径 ! " # 以及归一化
后的应力 !5 6 !2 变化的皱褶花样-在图 4 中，最浅颜
色表示皱褶发生后凹下去的底部，并且半径的变化

也重新调节过（在黑白双色图中，黑色区域表示其

半径的变化小于一定的值）- 为使系统开始产生皱
褶，引入了一很小的随机扰动-虽然这样一个数值处
理的“缺陷”会影响刚超过临界应力时皱褶的产生，

但对屈曲临界应力值 !2 和最终的皱褶花样没有影

响，因为后者是由整个体系的应变能所决定的，而对

初始干扰不敏感［7］-
当衬底的曲率较大时，刚超过 !2 时出现的是凹

痕花样；但随应力增大到 !5 6 !2 8 4- %9 时，屈曲模式
迅速组装成三角花样- 由于凹痕是在初始时的凸面
上形成的，形成过程中涉及薄膜的弯曲能和拉伸能，

而后者是占主要的［7］- 随着温度的进一步降低，皱
褶花样的幅度增大，几个相邻的凹痕将合并成椭形

的凹痕以缓解拉伸能-大致说来，仍有一些凹痕因受
衬底曲率的限制而得以保持- 当 ! " # : $%—’% 之
间，在 !5 刚超过 !2时，会形成三角分布的凹痕，而

当 !5 进一步增大时，会通过小凹痕的聚合发展成迷

宫状的花样-为使能量最小化，迷宫的细微结构会随
!5 6 !2 变化-
对于大的内核 6壳层结构，当应力超过临界值

时，立刻形成迷宫状花样-注意迷宫状花样在平面薄
膜（! " #"%）系统中也会出现［7，4$—4’］- 因此只有当
!5 6 !2 和 ! " #都较小时才会出现三角分布的凹痕花
样；否则，屈曲模式将以迷宫状花样为主，图 4 示出
了这两种花样形成条件的界线-
描述屈曲现象的两个重要特征是皱褶的周期长

度 &2 和临界应力 !2 - 周期长度 &2 通过测量相邻皱

褶花样凹下最深处间距的平均值来确定- 对于给定
的 ! " #，虽然皱褶花样会随 !5 6 !2 变化，但其周期长

度保持不变-图 " 给出了 &2 6 ! 随 ! " # 变化的关系，
可以看出，&2 随颗粒的半径增大而增大- 可用指数
关系式 &2 6 ! ’ (（! " #）) 对其进行拟合，在所研究的
内核 6壳层结构的尺寸范围和所用材料的性能参数

图 4! 球形 ;<内核 6 =0>$ 壳层体系随归一化应力（纵轴）及归一

化衬底曲率（横轴）变化的应力屈曲模式的变化

条件下，得到 ( ’ "，) : ? %- &-对于 ! " #"%，皱褶周
期长度简化为半无限衬底上平面薄膜的情形［7］：

&2（! " #" %）’ $"# *（4 + "$
@）

*@（4 + "$( )）
4 " "

，（"）

与图 $ 符合较好-表明衬底的曲率对 &2 有一定的影

响，尤其是当曲率半径较小时更明显，而对于大的球

形表面，&2 的变化对曲率的变化不那么敏感-
在 ! " #"%，临界屈曲应力为［7］

!%
2 ’ 4

’
*

4 + "( )$

4 " "

"
*@

4 + "$( )
@

$ " "

, （’）

图 $也给出了归化后的临界应力 !2 6 !
%
2与 !" # 的关

系-在目前所研究的 !" #范围内，!2 6 !
%
2 可近似地看成

与 !" #成线性关系-当 !" #"%时，!2 6 !
%
2应该趋向于

4-因此，衬底的曲率对临界屈曲应力具有重要影响-

图 $! 有限元数值计算方法得出的弯曲表面皱褶周期长度 &2 6

!，及皱褶临界应力 !2 6 !%
2随衬底几何特征尺寸 ! " #的变化规律

为了验证数值模拟得出的曲面上自发皱褶花样

与衬底的半径的密切关系，我们设计并进行了对应

·!"#·
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的实验研究，通过在高温热蒸发时获取的 45 内核 6
7)80 壳层微结构上用降温来产生应力，从而诱导出

皱褶花样&实验过程如下：高纯度的 4508和 7)80 按

约 9：9 的质量比经仔细研磨混合后放入 4(08. 坩埚

内，多晶蓝宝石衬底置于离原料上方约 91:: 的高
度以收集蒸发物；反应在封闭的系统中进行&系统先
预抽至 91;*以下的真空，然后充入 <1= 4> 加 91=
?0 的混合气体至约 . @ 913;*，蒸发源的温度约为
9A.AB&为了有利于形成 45 内核 6 7)80 壳层微结构，

衬底的温度保持在约 90/1B，这是一个略高于银的
熔点（90.3& 2B）但远低于 7)80 熔点（922.B）的温
度&在蒸发过程中，直径约 9—A1!: 的液滴在衬底
上首先形成，由于 7)80 在 45中的溶解度非常小，通
过扩散形成了 45 内核 6 7)80 壳层结构，厚度约为

9A1,:（由扫描电镜测量一些破损的壳获得）的 7)80

壳层均匀地覆盖在较柔软的 45 上& 壳层的厚度可
通过调节原料的混合比例以及反应时间进行改变&
蒸发约 9A :),后，系统以约 3—AB 6 C的速度进行冷
却（太快的冷却速度易使 7)80 膜破损）&制备好的样
品在扫描电镜（型号为 DEF 7EGF8H）下进行观察，
电镜所采用的工作电压为 AIJ& 电子显微镜的长景
深使得颗粒的边缘细节也能够清晰地成像& 颗粒的
化学成分由扫描电镜携带的能量色散 K 射线能谱
仪确定，只含有 45，7)，8&
屈曲模式的实验观察和有限元计算结果的比较

显示在图 3 中&从图 3 可以看出，理论和实验的结果
符合得很好&小颗粒和大颗粒上的皱褶图案及皱褶
周期长度都符合很好& 这进一步证实了当衬底曲率
大时，该体系易组装成三角格子，而在曲率较小时，

屈曲模式以迷宫状图案为主&
虽然应力系统的表面不稳定性也是形成皱褶的

一个重要因素［03—0/］，但是从实验获得的图案中的起

伏幅度（图 .），可以看出其具有典型的皱褶特征&此
外，从周期长度分析也可看出，实验获得的花样形成

过程是由屈曲过程（L’+I(),5）所主导的，对平面衬
底的非稳定模型作一级近似，可得出表面扩散驱动

和蒸发 M沉积驱动的表面非稳定性图案的皱褶周期
长度分别为 3"!! "（."0）和 0"!! " "0 & 对于 7)80，

表面能 ! N 9& A O 6 :0，应力以 " # "P$"Q近似，可估

算出对于以上两种非稳定模型形成图案周期长度分

别为约 3& / ,: 和 /& 1 ,:& 两者都远小于图 . 中实
验花样的微米级周期长度，进一步肯定了实验获得

的皱褶花样的形成机制是由应力导致的屈曲行为，

而表面非稳定性的影响可以忽略&

图 .- 半径分别为 $ N .& 1!: 和 $ N /& 1!: 的球形 45 内核 6

7)80 壳层结构上皱褶花样的实验观察与数值计算结果的比较

作为总结，本文用数值模拟和实验相结合，研究

了衬底的曲率对应力导致的屈曲行为的影响& 研究
基于的系统为球形 45 内核 6 7)80 壳层微结构，但研

究结果对于其他柔性衬底 6刚性薄膜衬底也是适用
的&我们观察到了屈曲模式随曲率和应力改变的演
化行为，三角排布的凹痕在较小的颗粒上优先形成

（明显受曲率调制），而对于大颗粒则以迷宫状花样

为主&对于较小的和中等大小的颗粒，随着膜层中应
力的增加，为降低应变能，皱褶花样将合并重组，逐

渐转变为迷宫状图案&当衬底的半径小于 A1 倍膜厚
时，衬底的曲率对薄膜的应力和临界皱褶周期长度

的影响很大，临界屈曲应力对衬底的曲率变化非常

敏感&当衬底颗粒的变得很大时，数值计算的结果逼
近于平面体系的情形& 这些结果为调控应力皱褶花
样提供了一条新的途径，即通过改变衬底的曲率来

实现&这些结果将在其他领域得到应用&
至此，我们已经利用 45 内核 6 7)80 壳层微结构

对应力诱导屈曲模式进行了比较深入的研究，所获

得结果对材料科学、微纳米技术、生物的形态发育、

矿物学等领域都具有启发性的意义& 特别是，用纯
粹的无机材料体系实验获得了微观的 D)LR,*++) 螺
旋结构，为叶序学之最小能量构型原理的验证提供

了最有说服力的证据&相应的研究论文［9<—09，0<］发表
后，在国际上引起了广泛的反响，H*"’>S，HS% 7+)T
S,")C"C 等杂志，4U7，UG7，;!VC%SL 等网站都作了
深度报道& 应该看到，应力是影响材料内在结构与
外形，从而影响其性能与表现的重要因素&特别是对
于微观的、处于固液相之间的材料体系，应力的影响

可能是关键的& 这个方向上的研究还会给出更多令
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探索高等科教书店物理类书目推荐（!）
作者 书 名 定价 作者 书 名 定价

郝柏林 混沌与分形———郝柏林科普文集 "& 维纳 控制论（科学素养文库） "’
胡适耕 非线性分析理论与方法 4"- & 牛顿 自然哲学之数学原理（科学素养文库） "G

M-格里博格 混沌对科学和社会的冲击 $H 爱因斯坦 狭义与广义相对论浅说（科学素养文库） "$
NA360) N- @13>A/W;6) 大自然的分形几何学 $R C1//0>1D 物理学基础（原书第 R 版） 4R%
廖世俊 超越摄动 ^同伦分析方法导论 ’& Z016 Q3 辐射与生物信息（英文版） #%
王海燕 非线性时间序列分析及其应用 "% 陶士珩 生物信息学 $&
张琪昌 分岔与混沌理论及应用 $& 罗辽复 分子生物学的理论物理途径（英文版） 4%&

86(3 ]- =3>A;E63 计算流体力学入门（影印版） "’ ]1?0> I- @6.3) 生物信息学 HR
黄筑平 连续介质力学基础 "G- 4 S-伦盖威尔 生物信息学———从基因组到药物 R&
张鸣远 高等工程流体力学 "G 7A?E3A; 8- 生物信息学与功能基因组学 GH
陈懋章 粘性流体动力学基础（研究生 ’H 金观昌 计算机辅助光学测量（第 $ 版） HH
车得福 多相流及其应用（研究生创） R% 施敏 半导体制造工艺基础 $"
陶文铨 数值传热学（第 $ 版） H% 杨晓松 混沌系统与混沌电路 "H
钱宁 泥沙运动力学 &% 郭玉彬 光纤激光器及其应用 ’H
张鹏 氦 ^ ’ 和氦 ^ " 及其应用 "R 李水根 分形 $$
刘伟 多孔介质传热传质理论与应用 R& N- C- :1DA 分形漫步 4G- &

\- 7- [32;6*A;1 传热和传质基本原理习题祥解（第六版） ’H 肯尼斯-法尔科内 分形几何中的技巧 4#
\- 7- [32;6*A;1 传热和传质基本原理 R& 高普云 非线性动力学———分叉、混沌与孤立子 $$
牛顿 光学（科学素养文库·科学） "H 马天 非线性演化方程的稳定性与分歧 H&
摩尔根 基因论（科学素养文库·科学） "R 韩继业 非线性互补理论与算法 &"

! ! 我店以经营科技专著为特色，以为科技工作者和大专院校师生提供优质服务为宗旨，欢迎广大读者来店指导或来电查询-
电话：%4% ^ &$&#$RR$、R$HHR&#R、&G4R$&’& 网址：())* _ _ ,,,- A‘*/6;A;W66<- 26U
电子邮箱：A‘*/6;A;W66<a ?0*- 4R"- 26U 通讯地址：北京市海淀区海淀大街 "4 号 "4" 北京探索高等科教书店
邮政编码：4%%%&%! ! 联系人：徐亮、秦运良
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