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三维可激发系统中 4035677湍流态的控制!
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摘! 要! ! 三维可激发系统中的 4035677湍流态被认为与心室纤维性颤动可能有着密切的关系-如何快速而有效地
消除 4035677湍流是理论工作者非常关心的问题-文章作者发展了两种可有效地控制三维可激发系统中 4035677湍流
态的方法：（8）局域的周期刺激，即通过小区域内的周期刺激所产生的激发波来消除 4035677 湍流；（$）全局的时空微
扰，通过对参数的时空调制来消除 4305677湍流-
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8! 引言

可激发介质中非线性波的传播是当前非线性动

力学的一个重要的研究领域，螺旋波则是该领域中

一个研究热点［8］-螺旋波广泛地存在于各类激发介
质，包括心脏组织［$］、一氧化碳在铂金表面的氧化

反应［"］以及著名的 H7/@.M@O Q ;(1N@)03MUT（简称
H;）化学反应之中［Y—X］-第一个在 H; 化学反应中观
测到会旋转的螺旋波的是美国著名生物化学家

4035677［Y］-在过去的 "% 多年中，对螺旋波的基本动
力学以及如何控制螺旋波取得了相当大的进

展［#—8%］-
三维螺旋波又称回卷波，可以认为是二维螺旋

波在三维空间的延伸- 对应于螺旋波的相奇点（又
称拓扑缺陷），回卷波的中心是一条相奇异线，波绕

着这条奇异线旋转- 如果沿着奇异线的垂直方向做
一个截面，这个截面便是螺旋波- 值得指出的是，回
卷波的奇异线并不是总是成一条直线的，它还可以

弯曲形成一个环，甚至本身还有非常复杂的拓扑结

构［88］-因此从这个意义上讲，无论是回卷波的几何
结构和动力学性质都要比二维螺旋波复杂得多-
4035677在 H; 反应中发现螺旋波一年以后，又在实
验中发现了回卷波［8$］- 更为重要的是，他还把心脏
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节律不齐，特别是心脏纤维性颤动，与此相联系起

来［4.］&据美国心脏协会估计，在美国，每年死于心脏
病的人数大概为 521，511，而由于心室纤维性颤动
导致死亡的约为 ..6，111［45］&到目前为止，科学家为
了解释这种心室纤维性颤动，提出了各种各样的机

制［46］&其中有一种观点认为，发生心脏纤维性颤动
很可能与三维回卷波失稳有着密切的关系［4.，47—42］&
在三维可激发系统中，由于奇异线负张力引起的回

卷波失稳而导致的时空混沌称之为8),9:;;湍流&
目前，在临床上使用比较广泛的除颤方法是利

用高压电（%6<= ）& 当发生心颤时，给心脏施加一
个强电击，瞬间全面消除心脏中的电活动，从而使窦

房结信号可以重新控制心脏系统，这样心脏就可以

恢复到正常起搏的状态［43］&这种方法虽然说比较有
效，但也存在着一些不足之处& 比如，强电击会损害
一些正常的心肌细胞，甚至造成死亡［01］&此外，这种
方法会给患者带来极大的痛苦&因此，如何利用弱电
击（比如几毫伏的电压）来控制甚至是消除心颤是

临床医学工作者所期望的，这也促使了理论工作者

提出各种有效的方法来控制三维时空湍流&
本文介绍了三维可激发系统中 8),9:;; 湍流态

控制的最新进展& 我们在 >(?,@? 等人的工作基础
上［42］，发展了两种有效控制 8),9:;;湍流态的方法：
（4）局域的周期刺激：通过在一个非常小的区域内
施加较弱的周期信号，产生新的激发波来消除已存

在的三维时空湍流［04］；（0）全局的时空微扰：通过对
系统参数的时空调制（行波调制）来消除 8),9:;; 湍
流态［00］&这些结果对于临床上用低幅控制信号来消
除心室纤维性颤动将有一定的启发意义&

0- 全空间周期调制

>(?,@?等人在 A+);,+; 周刊上报道了通过对参
数的全空间的周期调制，消除三维可激发系统中的

8),9:;;湍流态［42］& 他们采用的数值模型为典型的
可激发系统［0.］：

!!
!"

# 4
!
!（4 $ !）（! $ " % &

’ ）% (&0!，（4）

!"
!"

# ! $ "， （0）

这里的参数 ! 代表快变量 !（相应于心脏细胞的膜
电压）和慢变量 "（相应于跨膜电流）的时间尺度之
比，是一个小量&对于该模型，尽管在二维系统中不
存在螺旋波湍流，但在三维系统中，存在由于奇异线

图 4-（*）三维可激发模型（4 B 0）中的 8),9:;; 湍流态，曲线代

表回卷波的奇异线；（C）至（D）为施加局域周期刺激后的各种渐

近状态，其中 &9 # 1) /6，#9 # 4) 7；（C）小立方体（7 E 7 E 7 格点）

内施加周期刺激；（+）条状区域内（4 E 7 E 461 格点）内施加周期

刺激；（D）平面上（4 E 461 E 461 格点）施加周期刺激；（;）奇异线

长度随时间的变化：曲线 >为无任何周期刺激，曲线 F为小立方

体内的周期刺激（对应于（C）的情况），曲线 G 为条状区域内周

期刺激（对应（+）的情况），曲线 H 为平面上的局域刺激（对应

（D）的情况）& 从图（ *）至（ ;）中，系统尺寸大小为 71 E 71 E 71

（461 E 461 E 461 格点），图（C），（+），（D）的初始条件为（*）

负张力失稳而引起回卷波向 8),9:;; 湍流态的转
变&为了抑制 8),9:;;湍流态，他们采取的控制方法
是对参数 &进行全局周期调制，即

& # &1 % &9 +?@（#* "）) （.）
研究结果表明，当 #9 I #1 时（#1 是在同样参数下，

二维系统中螺旋波的旋转频率），8),9:;; 湍流态最
终会被消除&在此基础上，我们发展了两种较为有效
的方法来控制 8),9:;; 湍流态，这包括局部的周期
刺激和全局的时空微扰&下面予以详细的介绍&

.- 局部周期刺激

- - 我们采用的仍旧是由（4）式和（0）式描述的可
激发系统，也同样采取 & 的周期调制：& # &1 %
&9 +?@（#9 "）&但有一点不同的是控制区域是集中在
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图 $! 在周期刺激区域为小立方体的情况下，消除湍流态的速度 !对各种外加参数的依赖关系!（1）" 4 5，#6 4 %- #7 ，! 对

!6依赖关系；（8）#6 4 %- #7 ，!6 4 9- 5，!对 "依赖关系；（2）!6 4 9- 5，" 4 5，!对 #6 依赖关系；（:）对于 !6 4 9- 5 的情况，在相

平面 #6 ; "下的可控制区域-在数值模拟中，可控是指奇异线长度在 $"7%% 时缩短到 % 的事实

一个小的范围内而并不是在全空间（即整个系统）-
图 9 展示了通过各种不同形式的局部刺激来控制
（消除）<036=>>湍流态-在图 9（8）中，在一个小立方
体上施加周期信号；在图 9（2）中，在某一个面上的
条带上施加信号；而在图 9（:）中，则是在整个平面
上加信号-从图 9 中不难发现，局域的刺激将诱导各
种新波的产生，其中包括球面波（图 9（8））、柱面波
（图 9（2））以及平面波（图 9（:））-这种新产生的波
与原来存在的湍流波相互竞争，最终将其成功地消

除掉-值得指出的是，我们所采取的局域周期信号的
强度与变量 %和 "属于同一数量级，即对<036=>>湍
流态实现了低强度控制，对应于对心脏的弱信号除

颤-
与全局控制的结果相比［9&］，局部控制方法具有

下面的特点：（9）全局的方法需要将信号（或刺激）
施加到整个系统，这种方法在实际情况当中会遇到

很多不便（比如，将电脉冲信号施加在心脏内部的

整个心肌组织上是非常困难的）；相反，将信号施加

在系统的表面部分区域是比较方便的；（$）用局域
周期刺激的方法来消除 <036=>> 湍流态的速度很快
（在可比的输入信号总功率下，远远快于全局控制

方法）-图 9（>）给出了在无任何刺激下，小立方体、
条状以及整个平面刺激下的奇异线长度随时间的变

化曲线-我们发现，局域刺激可以使奇异线的长度在
$%—"% 个螺旋波周期内减小至 %（即消除），而在文
献［9&］中，全局刺激则需要 "%% 个螺旋波周期左
右-
对于局域刺激来控制 <036=>> 湍流态，效率是

一个重要因素，即用尽可能小的功率来达到消除

<03=>>湍流态的目的-假设注入信号的总功率正比
于 &#$

6，其中 & 是注入区域的格点数- 数值模拟发
现，注入的区域如果是小立方体形状的，那么控制

<036=>>湍流态的效率是最高的-尽管由于曲率的影
响，平面波峰的运动速度要比凸的波峰（比如说球

面波）来的大，但是要通过局部刺激首先必须要产

生一个完整的波峰- 产生一个大的完整的平面波显
然要比产生一个小的球面波要困难，因此小立方体

刺激要优于其他两种局部控制的方法- 在接下来的
讨论当中，我们着重关注局部刺激是小立方体的情

况-
图 $ 给出了在立方体局部刺激下，控制速度对

于外加频率、外加振幅以及刺激区域大小的依赖关

·!!"·
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系&从这些图中不难发现：（4）要消除 5),6788 湍流
态，对外加频率要有一定的选择：频率太小或太大都

不能消除 5),6788 湍流态，并且外加频率要稍大于
同样参数下二维螺旋波的特征频率，即 !6 ! !1 &这
是因为，只有当局部刺激产生的球面波的频率大于

回卷波的频率时，球面波才能占优势，从而消除湍流

态（频率大的占优）；另一方面，外加频率应有一个

上限，在原有 5),6788 湍流态存在的情况下，要有效
地产生球面波，外加频率不应该远大于 !1 &（0）注入
信号的小立方体区域必须包括足够多的格点数（但

与整个系统相比，还是非常小的）&这样产生的波峰
曲率才能小于波传播的临界曲率，球面靶波才能够

传播，从而控制 5),6788 湍流态& 此外，信号的强度
必须大于某一个临界值（阈值）&比如在本系统的数
值模拟中，对于 ""9（" # " # "格点）或 $6"1& :. 时
小立方体方法不再奏效&这是因为要产生球面靶波，
局部刺激的振幅必须要大于一个阈值&从图 0（;）和
0（+）还可以发现，一旦 " 和 $6 大于临界值，消除湍

流态的速度几乎不依赖于 " 和 $6 & 换句话说，如果
继续增加 "和 $6，控制效率也不会明显上升&这就意
味着在一个优化的参数组合情况下，可以达到高效

率的控制&以上结果为临床中用低幅电信号快速除
颤提供了有益的参考&
为了更加清晰地表明如何通过局部刺激（小立

方体）来消除 5),6788 湍流态的，在图 . 中，我们给
出了其时间演化图&从图 . 可以看到，一个在小立方
体区域内的刺激，激发出一个球面靶波&该球面靶波
与湍流波相互作用，最终将回卷波的奇异线排挤到

系统的边界外，整个系统最终被球面波所占据&这时
如果撤离局部周期信号，整个系统将恢复到静息状

态&

9- 全局时空微扰

前面讲的控制方法［42，04］以及以前许多控制二

维系统的螺旋波湍流态方法都集中在对参数的纯时

间的周期调制&最近的研究表明，在二维激发系统中
外加了一个较强的平面波控制信号，系统最终被激

发出平面波，同时消除了系统中的螺旋波及湍流

态［09］&然而在三维的情况下，通过对参数的时空调
制来抑制 5),6788湍流态，还没人研究过&以下我们
研究如何通过对参数弱的时空调制 <行波调制来消
除5),6788湍流态&对于时空调制，可以把参数 $ 写
成下面的形式：

图 .- 周期刺激区域为小立方体的情况下，消除 5),6788 湍流态

的具体演化图（相当于图 4 中的（;））&从图中可以发现，一个局

域的周期刺激将激发出一个球面靶波&借助于靶波的传播，最终

将 5),6788湍流态赶出整个系统

$ % $1 & $6 +=>（!6·" ’ !6 (）) （9）
纯时间的调制可以认为是行波调制在 !6 ? 1 的一种
特殊情况&在接下来的讨论中，都是针对 !6’1，!6’
1 的情况&
下面主要讨论空间共振的情况，即 *6 % *1（*1

%0! + "1，"1 是在同样参数下，二维系统中螺旋波的

特征波长）&图 9 展示了在参数 $6 % 1) 1.，*6 % *1的

情况下，通过对 $进行行波调制来消除5),6788湍流
态的一个例子& 与空间均匀周期调制（即 *6 ? 1）相
比［42］，行波调制对于控制湍流态，效率更高：图 : 比
较了参数做纯时间和做时空调制下，奇异线长度随

时间的改变&我们发现，在同样的组合参数（ $6，!6）

?（1& 1.，4& 0）情况下，行波调制使奇异线长度收缩
到 1 的速度要比在全局周期调制快 40 倍&同时也可
以看到，对于 $6 ? 1& 1. 和 *6 ? *1，存在一个最优频

率，在这种情况下，通过行波调制来抑制 5),6788 湍
流态的速度比均匀周期调制快将近 .@ 倍&
为了更好的理解行波调制对 5),6788 湍流态的

高效控制，我们研究了行波调制对回卷环（图 9
（*））的影响，特别考虑了 #角（#是指 !6和 ,方向的
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图 4! 通过时空调制消除 5036788湍流态! （ 1）和（9）表示 ! : %

时，初始时回卷环以及垂直奇异线截面上的二维螺旋波斑图；

（2）! : $$4，奇异线由于负张力失稳而产生的 5036788湍流态（类

似图 ;（1））-此时，施加的时空调制信号 "6 : %- %"，#6 : #%，!6 :

;- $；（<）! : 4%%，5036788湍流态最终被消除

图 =! 在两种不同的全局周期刺激下，奇异线长度 >随时间的变

化!（1）全局时空调制：" $ "% % "6 2?@（!6·" & !6 !），"6 $ %’ %"

，#6 $ #%，!6 $ ;’ $ ；（"）全局均匀调制：" $ "% % "6 2?@（!6 !），"6 $

%’ %"，!6 $ ;’ $ ；（(）全局时空调制：!6 $ ;’ % ，其他参数同（1）

夹角）对回卷环的抑制作用-图 A 展示了抑制速度 )
对 "的依赖关系：当 " : %，即 !6 平行于 * 轴的时候，
控制速度达到最大；当 " : ! B $，即 !6 垂直于 * 轴的
时候，控制速度最小，但是不管取何值，行波调制的

控制速度总是要大于空间均匀调制的速度- 5036788
湍流态可以近似地看成由许许多多不同取向的部分

回卷环构成的，因此，利用行波调制的方法来控制

5036788湍流态要比空间均匀调制来得更加有效-

图 A! 回卷环的收缩速度 C与 " 角（" 是指 !6和 * 方向的夹角）

的依赖关系（ " $ "% % "6 2?@（ ##6·+# & !6 !），"6 $ %’ %"，#6 $ #%，!6

$ ;’ $’直线表示在全空间均匀调制 "6 $ %’ %"，!6 $ ;’ $的情况

下的收缩速度-从图中对比可以发现，对于任何取向（ " 角）在行

波调制下，回卷环的收缩速度要快于全空间均匀调制的情况）

=! 总结和展望

我们介绍了两种有效的控制三维可激发系统中

5036788湍流态的方法- 需要强调的是，无论是通过
局部的周期刺激，还是全局的时空微扰，所施加的信

号强度均是比较微弱的- 这对临床上低幅除颤有着
潜在的应用价值-但要指出的是，本文采用的模型过
于简单，与真实的心脏模型有很大距离- 比如，我们
没有考虑心脏复杂的几何结构，力电耦合等一些基

本属性，而这些属性对心电信号的传播有着重要的

影响-因此，接下来要做的是如何将本文的方法直接
应用于更加实际的心脏模型-
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核辐射尘埃用于识别赝品
科学家和研究艺术的历史学家研究出一种他们认为十分可靠的鉴别赝品的方法&他们通过测量铯 ^ 4./ 与锶 ^ 31 同位素

的强度就可以判断一件艺术品是在 43FC 年之前制作的还是在 43FC 年以后制作的&因为这两种同位素并非天然存在的，而是
在核爆炸中释放到自然环境中的&
自从 43FC 年 / 月在美国新墨西哥州进行的第一次原子弹爆炸实验及几个星期后在日本的广岛和长崎进行的原子弹轰炸

以来，已进行了 0111 次以上的核试验&铯 ^ 4./ 与锶 ^ 31 是这些核试验的副产品&微量的铯 ^ 4./ 与锶 ^ 31 同位素会进入到
地球的土壤和植物中去&通过用作油画颜料粘合剂的亚麻籽油，这些同位素会进入到 43FC 年后制作的艺术品中&
科学家们采用质谱仪方法来判断一件作品中是否有铯 ^ 4./ 与锶 ^ 31 存在&这种技术需要从油画作品中取 4NN0 左右的

样品进行化验&他们证明，在 43C1年制作的油画中，含有痕量的铯 ^ 4./ 与锶 ^ 31 同位素，而在 01 世纪前半叶制作的油画中，
则不存在这两种同位素&
虽然油画中存在这两种同位素可以表明油画制作于 43FC 年之后，但不存在这两种同位素并不能证明油画制作于 43FC 年

之前，因为狡猾的赝品制造者可以使用 43FC 年前生产的亚麻仔油粘合剂来制作赝品&因此，要鉴定一件艺术品是真品，还需要
将这种技术与其他技术结合起来进行考察&

（树华- 编译自 >!8G)+G P?7(‘ Q=%G，F ;’(8 0112）
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